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  توجیھ المستوى: .1

لتكن C دائرة من المستوى P  مركزھاOو لتكن ,I وM نقطتین من C.  

   . أحدھما موجب و الآخر سالب. Iانطلاقا منMلدینا منحنیین للوصول إلى النقطة 

بي الساعة (المنحى + المشار إلیھ في لقد تم اختیار المنحى الموجب ھو المنحى المضاد لحركة عقر
  الشكل) و یسمى المنحى المثلثي.

       
عندما نختار ھدا المنحى نقول بأننا وجھنا الدائرة  C.توجیھا موجبا أو مباشرا  

 بتوجیھ جمیع دوائر المستوى P ستوىتوجیھا موجبا نقول بأننا وجھنا الم P  توجیھا موجبا

  أو مباشرا.

  الدائرة المثلثیة: .2

  مزودة بأصل و موجھة توجیھا موجبا. 1الدائرة المثلثیة ھي كل دائرة شعاعھا 
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درس  وادي الذھب
15:+�د ا���+�ت   1المثلثي الجزءالحساب      

     وحدات قياس الزوايا -3   
  .اد و الراديانلقياس الزوايا هناك ثلاث وحدات هي الدرجة و الغر               

          تعريف الراديان    
  . R ، تحصر قوسا دائرية طولهاR الراديان هو قياس زاوية مرآزية، في دائرة شعاعها             

  rad أوrdنرمز لها بـ       

ملاحظة    

               200 180rd grπ = =  )   gr: يرمز للغراد (

    
   

       نتيجة

  قياسها بالغراد فانz قياسها بالدرجة و y قياس زاوية بالراديان و x إذا آان        
180 200

x y z  
π
= =

** تمرين تطبيقي : (02 - س)

  الأفاصیل المنحنیة لنقطة من دائرة مثلثیھ: .4
  
  

     خاصية و تعريف   
)تكنل                 )Cمثلثية أصلها دائرةI.  

) منMآل نقطة           )Cتمثل عدد وحيد αمن ] ];π π−و آل 

[ منαعدد ];π π−يمثل  نقطة وحيدة   Mمن ( )C.     

  M لـي يسمى الافصول المنحني الرئيسα العدد

IOM     قياس الزاوية الهندسيةملاحظة       
 هو αراديان 

** تمرين تطبيقي : (03 - س)

 b-لنقطة على الدائرة المثلثيةةل المنحنييصا الأف   

a-لنقطة على الدائرة المثلثيةالرئيسي الأفصول المنحني  

  تعريف    
) نقطة من دائرة مثلثية  M             لتكن )Cأصلها I .و ليكنα

  رئيسيأفصولها المنحني ال
2kα             آل عدد يكتب على الشكل π+بحيثkعنصر من

  .Mيسمى أفصولا منحنيا للنقطة

** تمرين تطبيقي : (04 - س)

 1                                       

  
2xبحيثمنλ فانه يوجد عنصرM أفصولين منحنيين للنقطةy وx  إذا آان-  خاصية         y λπ− =

]                      و نكتب ]2x y π≡و نقرأ xيساوي y2بترديدπ.  

   تكتب على شكلM فان جميع الأفاصيل المنحنية للنقطةM أفصول منحني للنقطةx إذا آان-           
                      2x k π+حيثk ∈.  





  

  الزاویة الموجھة لنصفي مستقیم: .4

*كل زوج    ,OA OB :من نصفي مستقیم یحدد الزاویة الموجھة المرموز الیھا ب 

,OA OB





 
  أنظر الشكل. 

2kعلى التوالي. الأعداد الحقیقیة  Bو Aأفصولین منحنیین للنقطتین و *لیكن     

kحیث  سات للزاویة الموجھة ھي قیا,OA OB
 

 
 

 
  

  
و نكتب:   , 2OA OB    

 
.  

OA,*للزاویة الموجھة OB
 

 
 

قیاس وحید في المجال  ,  .یسمى القیاس الرئیسي للزاویة  

  الزاویة الموجھة لمتجھتین: .5

uلتكن


vو 


uمتجھتین غیر منعدمتین:  OA
 

vو OB
 

,اذن  ,u v OA OB
    

   
   

   
و منھ   , ,u v OA OB

   

.  

uلتكن خاصیات:


vو 


wو 


  ثلاث متجھات من المستوى. 

   , 0 2u u 
 

و           , , 2u v v u  
   

و            , , , 2u v v w u w  
     

  علاقة شال.

    

   خاصية و تعريف




      

** تمرين تطبيقي: 



 ما هو القياس الرئيسي لزاوية موجهة قياسها أحد القياسات-1
25 52; ; 36 ; 47
3 5
π π π π− −  

) أنشئ زاوية موجهة-2 );Ox Oyقياسها 
234

5
π−

.  

تعريف

)          لتكن )Cدائرة مثلثية مرآزها Oو أصلها I .نعتبر على( )Cالنقط التالية المعرفة بأفاصيلها

)          المنحنية           )17 23 3
3 4 2

F E B Aπ π π π−     
     
     

  

          أعط قياسا لكل من الزاويا التالية ، ثم حدد القياس الرئيسي لكل منهن

                 ( ) ( ) ( ) ( ); ; ; ; ; ; ;OE OF OA OE OB OA OA OA  

** تمرين تطبيقي : 

  النسب المثلثیة لعدد حقیقي: .6
  

2

        تعاريف  2-1   

    a-ظم  المرتبط بالدائرة المثلثية المعلم المتعامد الممن  

)    لتكن )Cدائرة مثلثية مرآزها Oو أصلها I . 

) منJ ولتكن )Cبحيث  ( );OI OJاوية قائمة موجبة ز

)المعلم ); ;O OI OJيسمى المعلم المتعامد الممنظم 

) المرتبط بالدائرة المثلثية  المباشر )C.  

) منJ'    لتكن )Cبحيث  ( ); 'OI OJائمة سالبة زاوية ق
.  

)  المعلم ); ; 'O OI OJيسمى المعلم المتعامد الممنظم 

)الغير المباشر المرتبط بالدائرة المثلثية )C.
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  خاصیات:
   1من xلكل cos 1x    ,1 sin 1x    

            من xلكل cos 2 cosx k x   

kلكل                sin 2 sinx k x           

sinCoالدالة us  :زوجیة cos cosx x لكل منx من.  

 فردیة: Sinusالدالة sin sinx x    

من xلكل
2
k




 
  
 

 حیثk  :لدینا  

sin
tan

cos

x
x

x
  

 tan tanx k x   

c. المثلثیة لعدد: العلاقة بین النسب  

                     2من xلكل 2cos sin 1x x   

2منxلكل 

2

1
1 tan

cos 2
x k

x




 
    

 
  

  

   2
x


  

2
x


  x   x   x    

sin x  sin x  cos x  cos x  cos x  cos x  
cos x  cos x  sin x  sin x  sin x  sin x  

1

tan x


  

1

tan x
  tan x  tan x  tan x  tan x  

        تعاريف  2-1   
)       لتكن )Cدائرة مثلثية و ( ); ;O OI OJالمعلم المتعامد 

) نقطة منMلتكن. الممنظم المرتبط بها )C  

M المسقط العمودي لـCنعتبر.  أفصولا منحنيا لهاx       و
)على )OIو  Sالمسقط العمودي لـ M  

)        على )OJ  

) في المعلمM العدد الحقيقي أفصول النقطة-   * ); ;O OI OJ

cos    نرمز له بـ   xيسمى جيب تمام العدد الحقيقي x     
) في المعلمM العدد الحقيقي أرتوب النقطة-   * ); ;O OI OJ

sin    نرمز له بـ   .  xيسمى جيب  العدد الحقيقي x  
) المماس لـ∆ ليكن-*     )Cعند Iو النقطة( )1;1P .  

) نقطة تقاطعTلتكن             )OMأي∆ و  

2
k x kπ π∈ ≠ +  

) في المعلمTأفصول         العدد الحقيقي   );I Pيسمى

tanنرمز له بـxظل العدد الحقيقي x.  

   b-النسب المثلثية   
        تعاريف  

)       لتكن )Cدائرة مثلثية و ( ); ;O OI OJالمعلم المتعامد 

) نقطة منMلتكن. الممنظم المرتبط بها )C  

M المسقط العمودي لـCنعتبر.  أفصولا منحنيا لهاx       و
)على )OIو  Sالمسقط العمودي لـ M  

)        على )OJ  

) في المعلمM العدد الحقيقي أفصول النقطة-   * ); ;O OI OJ

cos    نرمز له بـ   xيسمى جيب تمام العدد الحقيقي x     
) في المعلمM العدد الحقيقي أرتوب النقطة-   * ); ;O OI OJ

sin    نرمز له بـ   .  xيسمى جيب  العدد الحقيقي x  
) المماس لـ∆ ليكن-*     )Cعند Iو النقطة( )1;1P .  

) نقطة تقاطعTلتكن             )OMأي∆ و  

2
k x kπ π∈ ≠ +  

) في المعلمTأفصول         العدد الحقيقي   );I Pيسمى

tanنرمز له بـxظل العدد الحقيقي x.  

  
 بتوظيف الدائرة  المثلثية نحصل على-       *

** تمرين تطبيقي : (05 - س)

** تمرين تطبيقي : (10 - س)

(2-4)
(3)

(5-1)** تمرين تطبيقي : (7 - س)
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d-نسب مثلثية اعتيادية 
                                                 

π  
5
6
π

  
3
4
π

  
2
3
π

  
2
π

  
3
π

  
4
π

  
6
π

  0  x  

0  
1
2

  2
2

  
3

2
  1  3

2
  

2
2

  
1
2

  0  sinx

-1  3
2

-  
2

2
-  

1
2

-  0  
1
2

  2
2

  
3

2
  1  cosx

0  3
3

  غير  -3  1-  -
3  1  3معرف

3
  0  tanx

                                               

** تمرين تطبيقي : (6 - س)


